IV. Funkcje trygonometryczne
Zadania zamkniete

W zadaniach 1-20 wybierz i zaznacz jedng poprawng odpowiedz.

1. W trojkacie prostokatnym ABC kat przy wierzchotku A ma miare 30°, a najkrotszy bok ma
dtugos¢ 4 cm. Diugos¢ przeciwprostokatnej jest rowna:

4,3 . 8/3

A 4/3 Borlt .
f 3 3

2. W kwadracie ABCD o boku a potaczono wierzchotek A z punktem E nalezacym do boku BC
i dzielacym ten bok w stosunku 1: 2 liczac od wierzchotka B. Tangens kata AEB jest rowny: p

D.8

e 5 /10 o 3/10 il
10 10 3
: - /. ;
3. Kat o jest ostry i sinQ = g Wowczas cos & jest rowny:
A. é B. § 4 @ B E
5 2 5 V5

4. Wiadomo, ze « jest wiekszym katem ostrym w tréjkacie prostokatnym. Wtedy na pewno:

czas: 3min

: : ; 1
A.sma<tga B.sina>tgo C.sino<coso D. cosa>t—a
g

5. Sinus kata ostrego & jest dwa razy wiekszy od jego cosinusa. Wowczas:

/5 /5

; f 1 1
A . sin0=— B.cosot=— C.sin0t=— D; costr=—
5 5 3 3

6. Cosinus kata ostrego & jest trzy razy wiekszy od jego sinusa. Wowczas:

A. cosOtzg B.tgax=3 E. tga:l D.sinO{=l
4 3 3

; 1
7. Wiadomo, ze dla pewnego kata ostrego o prawdziwy jest warunek smacosa:E. Zatem

L ; 2 i
wyrazenie W= (sin0— cos¢t) ma wartosc:

AW=2 B.W=1 C.W=— D.W=0



. €zas: 4 min =

czas: 2 min
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;s 1!
8. Wiadomo, ze dla pewnego kata ostrego o prawdziwy jest warunek smacosa=§. Wybierz
2

1
wartosc, ktorg przyjmie wyrazenie W= (tga+ ﬁ) ;
g

A W=3 B.W=9 CW=— D.W=—

9. Przekatna rombu tworzy z jego bokiem a kat 30°. Wiadomo, ze a =6 cm. Diuzsza przekatna
rombu ma diugos¢:

A.3/3 B.3 C.6 D.6,/3

10. Podstawy trapezu rownoramiennego maja dfugosci 10 i 6, zas ramie ma dtugos¢ 4. Miara kata
ostrego trapezu jest rowna:

A. 60° B.30° C.:06::60° D. o< 30°

. 12
11. Jedli & jest katem ostrym i sina = E to:

1 5 12
A. og=— B. o=— C.tgo=— D.tea=12
cos 13 cos 13 g 5 g

3
12. Jesli & jest katem ostrym i tgor = Z to:

A. sin05<E B. cosoc<é C.cosO(:é D. sinO(:§
5 5 5 7

13. Wiadomo, ze tg” =31 0° << 90°. Wynika stad, ze:
A a=60° B.a=30° C.a>60° D.ax<30°

y | R " , _
14. Wiadomo, ze smzazz i0°<a<90°. Wynika stad, ze:

A a=60° B.a=30° C.x=45° D. < 30°

15. Dany jest trojkat rownoramienny o wysokosci 24, podstawie 20 i ramieniu 26. Kat & jest katem
przy podstawie trojkata. Wynika stad, ze:
12

. 5 5 . 12
A smo=— B.cosa@=— C.tgor=— D.sma=—
13 12 13 13

16. Dany jest kat = 60°. Dla tego kata prawda jest, ze:

A. log,cosar=-1 B. log,sinar=-1 C.log tgar=-1 D. log,tgax=2
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17. Dany jest kat oc=60°. Dla tego kata prawda jest, ze:

3 .3 3\//g 3 5 3
Atg’a=3 B. sin OC=T C.tg 0=3,/3 D. cos O(=Z

€2as: 2 min

18. Dany jest kat ct=30°. Dla tego kata prawda jest, ze:

b 2 1 ) ¢

A. (cosa—1)2=zll- B. (sma——1)7=— E. (cosa—l)zzz D. (sino— 1)2=§
19. W kwadracie potaczono wierzchotek A ze srodkiem S boku BC. Kat SAB ma miare &. Wynika
g8, 25
A o=30° B.cosazé C.tga=% D.a=45"

. . _ 3. 3
20. O kacie ostrym o wiadomo, ze cosa = g itgo= Z Zatem: C;’D

; 4 f 16 : . o ; 9

A .sina=— B.sinot=— C. takie dane sg niemozliwe D.sino(=—

5 15 20

PoODLICZ

Zadania otwarte krotkiej odpowiedzi

1. Wykaz, ze dla kata ostrego x prawdziwa jest tozsamosc cosx — cosx sin®x = cos’ x.

2. Wyznacz kat ostry o, wiedzac, ze log,sinor=— 1.

3. Wykaz, ze dla kata ostrego ¢ prawdziwa jest rownosc cos® asin + sin’ o = sin.
’ 2 k)
s L

)
2

4. Dane jest wyrazenie W= . Wykaz, ze wartos¢ tego wyrazenia jest liczba

mniejsza od (—g)

5. Dla pewnego kata o prawdziwy jest wzor (tg o- ﬁ)(tg2 - 1) =0. Wyznacz ¢, jesli 0° < < 90°.



. czas: 5 min ﬂ
€zas: 5 min

. c€2as: 3 min a
. €zas: 5 min a ;
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6. Przedstaw liczbe a = (sin60° — 2)_2 w postaci a+b /3, gdzie a, b sa liczbami wymiernymi.
7. Wiadomo, ze tgx=3i0° << 90°. Wyznacz sin¢, cos.

8. W trojkacie prostokatnym diugose krotszej przyprostokatnej jest rowna 10, a sinus kata lezacego
5
naprzeciwko tej przyprostokatnej jest rowny B Wyznacz diugosci pozostatych bokow trojkata.

9. W trojkacie prostokatnym przeciwprostokatna ma dfugo$é 12, a jeden z katow ostrych 30°.
Wyznacz diugosci pozostatych bokdéw trojkata.

10. Wiadomo, ze cos@=a i 0° <0< 90°. Wyznacz sina, tg c.

1

COSZG

11. Wykaz, ze tg’ o+ 1=

12. Wyznacz kat ostry o, wiedzac, ze log,cosa=-1i0° << 90°.

13. Oblicz wartos$¢ wyrazenia W= (cos 30° + tg 3O°)“3.

; 1 1
14. Wykaz, ze nie istnieje kat ostry o taki, ze sina = 3 itga= 5

15. W trgjkacie prostokatnym przyprostokatne maja diugose 6 i 8. Wyznacz sinus i tangens
najmniejszego kata.

PODLICZ

Zadania otwarte rozszerzonej odpowiedzi

: ) : L
1. Zbuduj kat o, taki, ze 0° < < 90°, sinor = 5 Oblicz wartos¢ wyrazenia ( cos o + tg o)>.

2. Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktorych rownanie sinx =m?— 4m + 4, 0° < x < 90°
ma rozwigzanie.

3. a) Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktorych istnieje kat ostry x, taki, ze
tgx=—m*—5m+6,0°<x<90°

b) Wyznacz liczbe m, jesli wiadomo, ze kat ostry x taki, ze tg x =—m*— 5m + 6, jest rowny 45°.
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4. Dane jest koto 0 promieniu 12. Poprowadzono cieciwe odlegta od $rodka kofa o 6ﬂ. Wyznacz “
miare kata srodkowego opartego na tej cieciwie.

1

tg?x

1-

5. Sprawdz tozsamos¢ =2sin’x—1dla kata x, takiego, ze 0° <x < 90°,

1+

tg’x

1 iy .
6. Dla pewnego kata 0° <0< 90° prawdziwy jest wzér tg oc+—t 5 =3cos”' . Oblicz wartosci
g

czas: 7 min

funkcji trygonometrycznych kata o.

in30°-2 E
7. a) Sprawdz, czy liczba x = el .O > COS?S jest liczbg wymierna.
sin45°tg 60

b) Zapisz liczbe x w postaci utamka o wymiernym mianowniku.

czas: 7 min

8. W rombie 0 boku a = 26 dtugos¢ dtuzszej przekatnej jest réwna 40. Wyznacz sinus kata ostrego
tego rombu.

9. Dany jest trapez rownoramienny o podstawach dtugosci 8 i 12 kacie ostrym 60°. Oblicz wartosci
funkgji trygonometrycznych kata miedzy przekatng i podstawa trapezu.

10. Stosunek dfugosci bokow prostokata AD : AB jest rowny 3 : 5. Punkt E nalezy do boku BC

i |—B—E—~| = l Oblicz cos ZEAB.
ICE| 2

PODLICZ
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ZESTAW |

(Trygonometria)

Zadanie 1. Wyrazenie (cos 30° — cos 45°)(cos 30° + cos 45°) przyjmuje wartosé:
A. 0,25 B. 1 C. -1 D. 0,5

Zadanie 2. Na ponizszym rysunku cosa = —g— Woéwezas bok AB trojkata ABC
ma dlugosé:

c
A. 2 15
B. 22,5
C. 10
D. 1 B s
Zadanie 3. Jezeli sina = ‘—é i o jest katem ostrym, to:
A. cosaz—% B. cosa=-é— C. cosa=§ D. cosa=%
Zadanie 4. W ktérym przypadku istnieje kat o mierze = spelniajacy warunki:
A.sinz =0,6,cosz =04 B. sinz =05, tgc z.=1
C.sinz =0,6, cosz = 0.8 D.sing=1.1g = 2.4

Zadanie 5. Drabina nachylona jest do podloza pod katem 60° i oddalona od
$ciany o 6 dm. Jaka jest dlugo$¢ drabiny?
A. 4y/3 dm B. 12 dm C. 6/3 dm D. 6 dm

Zadanie 6. Jezeli dlugosci przyprostokatnych trojkata prostokgtnego sg w sto-
sunku /3 : 3, to jeden z katéw ostrych ma miare:

A. 45° B. 60° C. 75° D. 35°
Zadanie 7. Jezeli a jest katem ostrym i tg a = 2, to:
A. sina=§ B. sinaz%g- C. sinaz@ D. sina=+5

Zadanie 8. Jezeli o jest katem ostrym i cosa = %, to:
A.a=T75° B. a=76° C.a>T75° D. a < 75°

Zadanie 9. W tréjkacie prostokatnym ABC o kacie prostym przy wierzchotku C
i kacie ostrym o przy wierzchotku A dane sg dlugosci bokéw: |AB| =41 |BC| = 3.
Wtedy:

3

A. cosozz?l B. cosa = ¢ c. cosaz% D. cosa=%
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Zadanie 10. Jezeli a jest katem ostrym, to tozsamoscia trygonometryczng nie
jest:

A. (sina+cosa)? =1 B. 1+ cos?a —sin? o = 2cos? a
W | inotcosa _
C. cosa + cos atg phE= D. SRS = ] + tga

Zadanie 11. Liczba 1 jest wartoécia wyrazenia:

in 30° tg 30° < 9 4o - 2
A. BBt B. (?OE;FO)Q C. sin®45° + cos 60° D. (1 +sin90°)
Zadanie 12. Sinus kata ostrego o jest réwny %. Wynika stad, ze:
A. tg a = 0,75 B.cosa=% C'@%=§ D. a =~ 54°

Zadanie 13. Czlowiek o wysokosci 1,8 m rzuca cieri o dlugoéci 2,4 m. Ile wynosi
kat padania promieni slonecznych na powierzchnie ziemi?
A. 35° B. 34° C. 36° D. 37°

Zadanie 14. Liczba cos 75° jest:
A. calkowita B. réwna 4 C. mniejsza od % D. wieksza od @

Zadanie 15. Warto§é wyrazenia a®? — b, dla a = sina 4+ cosa i b = 2sin « - cos o
Wynosi:

A. 2 B. 1 C. -1 D.
Zadanie 16. Liczba % jest dla o = 30° wartoscig wyrazenia:
A. tg% +sina - cosa

B. sina — tg?a - 51—

C.sina-cosa - tga
D. sin? o + £ cos?

Zadanie 17. Ktoéra z podanych liczb jest najwicksza?
A. sin 30° B. tg 45° C. cos 75° D. sin 20°

Zadanie 18. Wskaz zapis zgodny z rysunkiem:

A. sina = 5

B. tg8 =2 >

C.tga=1

D.cosp=2 : i o

Zadanie 19. Upraszczajac wyrazenie x = téa + 1_?};102‘ 5 otrzymujemy:

Ko s B. C L D. . 2tge_

* cosa+1l * sina * sina(l+cos @) * 14cosa
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Zadanie 20. W tréjkacie prostokatnym o przyprostokatnych 2 i 3 tangens wiek-
szego kata ostrego jest rowny:

3 2 3 2
A. 3 B. 3 C. i1 D. i
Zadanie 21. W tréjkacie prostokatnym sina = 74—5, cosa = %. Woéwczas
tg a jest réwny:

4 9 41 VAl
A ¢ B. 2 Gl D. ¥4
Zadanie 22. Wyrazenie cos « - tga jest réwne: .
A. sin« B. cosa €. Dz

Zadanie 23. Dla pewnego kata ostrego o mamy sino + cosa = /2. Wtedy
sin « - cos & réwna, sie :

Rl B. €L D.1

D[

Zadanie 24. Dla kata ostrego a < 45° falszywa nieréwnoscia jest:
A. sina < cosa B.tga<1 C. cosa < sina D.sina<1

Zadanie 25. Jedli dla pewnego kata ostrego a mamy sina = M, to tg o réwna
sie :

M 1-M 1—M?2 M
A. -2 B. % C. M D. 1-M?2







